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CLASA a VII-a

Problema 1. Fie ABCD un pătrat, M mijlocul laturii AD, T intersect, ia dreptelor
BM s, i CD, iar CP ⊥ BM , P ∈ MB. Perpendiculara dusă prin punctul A pe dreapta
AP intersectează dreapta BM ı̂n punctul Q. Arătat, i că:

a) �APQ = �PCQ = 45◦.
b) PQ = QT = PC.
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Problema 2. Se consideră două mult, imi A s, i B de numere reale care au proprietăt, ile:
a) 0 ∈ A;
b) Dacă 1 + x ∈ A, atunci

√
1 + x+ x2 ∈ B;

c) Dacă
√
x2 − x+ 1 ∈ B, atunci 2 + x ∈ A.

Arătat, i că
√
3,
√
13,

√
31 sunt elemente ale mult, imii B s, i 2024 ∈ A.

Problema 3. Un număr natural n ⩾ 2 se numes,te special dacă există n numere
naturale impare a căror sumă este egală cu produsul lor.

a) Arătat, i că 5 este un număr special.
b) Determinat, i câte numere speciale cont, ine mult, imea {2, 3, . . . , 2024}.

Problema 4. Se consideră un paralelogram ABCD s, i punctele M pe latura DC, E

s, i N pe diagonala AC, astfel ı̂ncât BE ⊥ AC s, i
CM

CD
=

EN

EA
.

Arătat, i că, dacă MN s, i NB sunt perpendiculare, atunci ABCD este dreptunghi.

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.


