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CLASA a VlI-a

Problema 1. Determinati numerele naturale x, y, z pentru care are loc relatia

2 —2Y — 27 =1023.

Problema 2. a) Aratati ca numerele 12n+ 13 si 13n+ 14 sunt prime intre ele, pentru
orice numar natural n.

b) Determinati numarul perechilor (a,b) de numere naturale pentru care exista un

12 13
numar natural n astfel incat a_ lant 1o si 17a + 196 < 2024.
b 13n+14"°
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Problema 3. Spunem ca numerele naturale nenule m si n au proprietatea P daca
pentru orice divizor d; al lui m si orice divizor dy al lui n, numarul d; + ds este prim.

a) Aratati ca daca m si n au proprietatea P si sunt diferite, atunci numarul m + n
este impar.

b) Determinati perechile (m,n) de numere naturale, cu m < n, care au proprietatea

P.

Problema 4. Se considera triunghiul ABC' cu <BAC = 54° si < ACB = 45°. Fie
punctele D pe segmentul BC' si E' pe segmentul AD astfel incat AD = AB si BE = BD.
Notam cu F' intersectia dintre BE si AC, si fie DM bisectoarea unghiului XADF, unde
M € AC'. Perpendiculara dusa din C' pe AB intersecteaza DM in G.

Aratati ca:

a) triunghiul ABF este isoscel;

b) CG = CM.

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



