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Problema 1. Se considera matricea X € My (C) astfel incat X203 = X2022_ Demonstrati
ca X3 = X2
Gazeta Matematica

Problema 2. Fie un numar natural p > 2. Aratati ca sirul (x,),>1, definit prin

. . o p :

xr1 = a > 0 si relatia de recurenta x,,1 = x, + |—|, n € N* este convergent si
n

determinati limita sa in functie de valorile parametrului a. Notatie: [x] reprezinta partea

intreaga a numarului real x.

Problema 3. Fie A € M, (C) cu proprietatea AT = —A, unde A’ este transpusa
matricei A.

a) Daca A € M, (R) si A?> = O,, aratati cd A = O,,.

b) Dacé n este un numar natural impar si exista B € M,,(C) astfel incat matricea A
este adjuncta matricei B, ardtati ca A% = O,,.

Problema 4. Fie functiile f,g : R — R, unde f este continua. Presupunem ca,
pentru oricare numere reale a < b < ¢, exista un sir (z,),>1 convergent la b pentru care
exista lim g(z,) si are loc relatia

n—oo

fla) < lim g(z,) < f(c)

a) Dati un exemplu de astfel de functii, pentru care g este discontinua in orice punct
real.
b) Aratati ca, daca g este monotona, atunci f = g.

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



