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CLASA a X-a

Problema 1. Fie a,0 € R, a > 1, b > 0. Determinati cea mai mica valoare posibila
a numarului real a pentru care:

(a+b)">a”+b, Vr>a.

Problema 2. Fie ABC un triunghi inscris in cercul C de centru O si raza 1. Pentru
orice M € C\ {A, B,C}, notam s(M) = OH? + OH3 + OHZ, unde H,, Hy, Hj sunt
ortocentrele triunghiurilor M AB, M BC respectiv M C'A.

a) Demonstrati ca daca triunghiul ABC este echilateral, atunci s(M) = 6, oricare ar
i M eC\{A, B,C}.

b) Demonstrati ca daca exista trei puncte distincte My, My, M3z € C \ {A, B, C} astfel
incat s(My) = s(Ms) = s(Mj), atunci triunghiul ABC' este echilateral.

Gazeta Matematica

Problema 3. Fie a,b, c numere complexe nenule de acelasi modul pentru care nu-
merele A =a+ b+ csi B = abc sunt reale. Demonstrati ca, pentru orice numar natural
n, numarul C,, = a” + b" 4 ¢" este real.

Problema 4. Fie n € N*. Determinati functiile f : R — R care verifica:

fla+y2") = f(f@)+y>" (),

pentru orice z,y € R si pentru care ecuatia f(z) = 0 are solutie unica.

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



